ANALISIS - EJERCICIOS DE SELECTIVIDAD
ANDALUCIA — 2001-2002

Ejercicio 1.- (2002)

Sea Ln(z) el logaritmo neperiano de = v sea f : D) — | la funcion definida por

1

fl@) = ————.
x(Ln{z))”
(a) Determina el conjunto D sabiendo que esta formado por todos los puntos @ € [ para los
que existe f(x).
(b) Usa el cambio de variable + = Ln(z) para calcular una primitiva de f.

Ejercicio 2.- (2002)

. : . T 2,2
Sea f:[~1,4] — R una funcién cuya L -
derivada tiene por grafica la de la figura.
0 X
(4.-1)
(-1.-2)
(a) Estudia el crecimiento v el decrecimiento de f v determina los valores donde alcanza
sus extremos relativos.
(b) Estudia la concavidad v la convexidad de f. ; Tiene puntos de inflexion la grafica de f7
Ejercicio 3.- (2002)
(a) Determina la funcidon f : R — R sabiendo que f'{z) = 227 — 62° v que su valor minimo
es —12.
(b) Calcula la ecuacion de las rectas tangentes a la grafica de f en los puntos de inflexion de
su grafica.
Ejercicio 4.- (2002)
Sea f: R — R la funcion definida por f(z) =ax |z — 4/|.
(a) Esboza la grafica de f.
(b) Estudia su derivabilidad en & = 4.
(c) Calcula el area del recinto limitado por la grafica de f v el eje de abscisas.
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Ejercicio 5.- (2002)

o
Consideremos Fiz) = / fit) dt.
J1
(a) Sif fuese la funeion cuva grafica aparece en el dibujo, indica si son verdaderas o falsas
las siguientes afirmaciones, razonando la respuesta:
1 II
Y f
. T3 !
i) F(a)=0. =: /
e i ~ /
ii) F'{a) = 0. : s
0 o / X
i) F es creciente en (0, a). / /
; S o . 1
(b) Caleula F(1) siendo fit) = V’{i
t+1

Ejercicio 6.- (2002)

_ L . , z? — 2z + 2
Considera la funcion f definida por fiz) =

— para = # 1.
(a) Calcula las asintotas de la grafica de f.

(b) Estudia la posicion de la grafica de f respecto de sus asintotas.
Ejercicio 7.- (2002)
Considera la funcion f: R — R definida por

g
I

f('{j") — ('-——l

(a) Calcula las asintotas de la grafica de f.
(b) Determina los intervalos de crecimiento v de decrecimiento, v los extremos relativos

de f (puntos donde se obtienen vy valor que alcanzan).

Ejercicio 8.- (2002)

Determina un polinomio P{x) de segundo grado sabiendo que

.2 1
PO)y=P(2) =1 v / Ple)de =
J0 e)
Ejercicio 9.- (2002)
2% + 10z
Calcula una primitiva de la funcion f definida por f(z) = % para

2+ 2r -3
c#1lyax# -3

Ejercicio 10.- (2002)

Considera la funcion f: ® — B definida por

( 3ax+b S A |

.J‘rr-;-‘ﬂf -

e

ar—+h)

siox >0
Determina a v b sabiendo que f es derivable.
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Ejercicio 11.- (2002)

De entre todas las rectas que pasan por el origen de coordenadas, determina
las que son tangentes a la curva de ecuacion y = T,i'f Fdr + 4. Caleula los puntos de tangencia
correspondientes.

Ejercicio 12.- (2002)

Considera la funcion f: E — R definida por

() — 2.5
flx) = z%ez.
(a) Calcula
. - ) . o
lim f(x) ¥ lim f(z).
@€r—r— I—r+ 00
(b) Calcula los intervalos de monotonia v los extremos locales de f (puntos donde se

obtienen v valor que alcanzan).

Ejercicio 13.- (2002)

Determina el valor de las constantes ¢ v d sabiendo que la grafica de la funcion
f: R — R definida por f(z) = #* + 32% + cx + d tiene como recta tangente en su punto de inflexion a la
recta y = 3x + 4.

Ejercicio 14.- (2002)
Caleula

Ejercicio 15.- (2002)

Considera el recinto limitado por la curva y = —z° y la recta y = 9.

AN P

0 X

De entre los rectangulos situados como el de la figura, determina el que tiene drea maxima.

Ejercicio 16.- (2002)

Sea Ln(x) el logaritmo neperiano de . Esboza el recinto limitado por los
ejes coordenados v las graficas de las funciones y = 1 e y = Ln(x). Caleula su drea.

Ejercicio 17.- (2002)

Estudia la derivabilidad de la funcion f: (0, +oc) — [ definida por

3+z2—-x2 s1i O<xz<1

flz) =

Caleula la funcion derivada.
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Ejercicio 18.- (2002)

Caleula
| i )
3x? 4+ 1
/ Bk i TP
J100 4 o’ 2

Ejercicio 19.- (2002)

Oz — 3
Sea [ la tuncion definida por fi{z) = — 5 barax =0 vax #2.
T — 2T ' '

(a) Calcula las asintotas de la grafica de f.
(b) Determina los intervalos de crecimiento v de decrecimiento de f.
(c) Con los datos obtenidos, eshoza la grafica de f.
Ejercicio 20.- (2002)

Sea f: R — R la funcion definida por f(z) = ze”". Esboza el recinto
limitado por la curva y = f(z), los e¢jes coordenados v la recta @ = 1. Calcula su drea.
Ejercicio 21.- (2002)

Sea f: R — R la funcion definida por
f(z) =2® — 52® + 5z + 3
v sea r la recta de ecuacion 2z + y = 6.
(a) Determina, si es posible, un punto de la griafica de f en el que la recta tangente sea r.
(b) JHav algun punto de la grafica de f en el que la recta normal a la grafica sea 7 Justifica
la respuesta.
Ejercicio 22.- (2002)
Considera la curva de ecuacion
rd + 2
= ;
Y ré —2x — 3

(a) Determina sus asintotas.
(b) ;JCorta la curva a alguna de sus asintotas en algiun punto? Justifica la respuesta.

Ejercicio 23.- (2002)

Estudia la derivabilidad de la funcion f: ® — [ definida por

sen(r ) .
Rzl stz >0
flz) = !
1 stz <{)
Ejercicio 24.- (2002)
Esboza ¢l recinto limitado por la grafica de la pardbola y = —(z — 2)% — 2,

la recta tangente a la grafica de la parabola en el punto de abscisa @ = 3, el semieje positivo de abscisas
v el semieje negativo de ordenadas. Caleula su drea.
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Ejercicio 25.- (2001)

Se guiere dividir la region plana encerrada eotre la parabola y = o7 v la recta y = 1

en dos regiones de igoal area mediante una recta y = o, Halla el valor de o,

Ejercicio 26.- (2001)
o L . » 2u:*
Sea [ la funcidn definida para « £ 1 por f{a) = 1
x
(a) Determina las asintotas de la grafica de [
(b) Determina los intervalos de crecimiento v de decrecimiento v los extremos relativos de [,
(c) Eshoza la griafica de f.

Ejercicio 27.- (2001)

Sea [ R — R la luncion definida por
flr) Hua + 10 sioaw< -1
€r) = P :
I - —2x+2 sioax>-—1

(a) Eshoza la grafica de f.

(b) Caleula el drea de la region limitada por la grafica de f,

Ejercicio 28.- (2001)

Siendo Lo(xz) el logaritino neperiano de @, caleula

lirn L L
=41 H i | LII(.I.‘]

Ejercicio 29.- (2001)

Sea f:R — R la funcidn dada por f(x) = |t‘ @ |

el eje de abscisas v la recta ¢ = 3.

(a) Eshoza la grafica v halla los extremos relativos de f (donde se alcanzan v cudles son sus respectivos
valores),
(b) Calcula los puntos de corte de la grafica de f con la recta tangente a la misma en el punto de

abscisa ¢ = 2,

Ejercicio 30.- (2001)

Siendo Lu(x) el logaritmo neperiano de @, considera la funcion

0, 40c) — R definida por
Jlax) = wLn(x). Calcula:
(a) /f (&) du

(b) Una primitiva de f

Ejercicio 31.- (2001)

cuva grafica pase por el punto (1,0).

De la funcion f: R — R se sabe que f "(x) = ¢ + 22 + 2 v que su grafica tiene

tangente horizontal en el punto P(1,2). Halla la expresion de [,
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Ejercicio 32.- (2001)

Halla el area del recinto ravado que aparece en la figura adjunta sabiendo que la parte
2w+ 2
1w

Curva tiene como ecuacion o=

Ejercicio 33.- (2001)

(e — 1)senw

Calcula lim - —
:nl.'| Ir. Ir_"

Ejercicio 34.- (2001)

Sea [ R — R la funcion definida por f(x) = |¢‘ l|
(a) Eshoza la grifica de f.
(b) Estudia la derivabilidad de f.

(c) Jalcul: / fla) d.

Ejercicio 35.- (2001)

Siendo Lon(w) el logaritmo neperiano de @, considera la funcion f @ (—1, 4} = B definida por

oy afe — 1) si l<ue<l1
) { eLn(e) s x> 1

(a) Determina el valor de o sabiendo gue [ es derivable,
(b) Calcula /_ fla)da.

Jo
Ejercicio 36.- (2001)

Determina la funcion f @ B — R sabiendo que su derivada segunda es constante e
igual a 3 v que la recta tangente a su grafica en el punto de abscisa @ = 1 es be —y — 3 = (.

Ejercicio 37.- (2001)
(a) Determina el valor de las constantes a v b sabiendo gue la grafica de la funcidn f R —- B

definida por f(ux) = {

g " siooa =0

, admtite recta tangente en el punto (0, 1).
ar+b siow > & . ( )

(b) JExisten constantes ¢ v d para las cuales la grifica de la funcidn g @+ B — R definida por
() ° sSows0 lmnit La t 1 to (0,1} 7 (Justifica ] ta)
gla) = 2 : admita recta tangente en el punto (0,1} 7 (Justifica la respuesta
9 s 4d s ow >0 8 I > LS e
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Ejercicio 38.- (2001)

Caleula

A | 1 — &= , .
(a) lim ————— (b) lim e
x =+l e ¥ 30
Ejercicio 39.- (2001)
Sea f: R — R la funcion definida por f(x) = 2t — 932 — 12,
(a) Determina los intervalos de creciniento v de decrecimiento de f,
(b) Determina los extremos relativos o v 3 de f con o < 5 v caleala / Jla)de,
oK
Ejercicio 40.- (2001)
."f_
Determina las dimensiones de una puerta formada /
por un rectiangulo v un semicirculo (como en la figura), sabiendo que es la que
tiene perimetro minimo entre las que tienen drea igual a 2 m”,
Elercicio 41.- (2001)
Sea [ R — R la luneion definida por
! ' ()
=1 i
flz) = 1w

1 —mw—z* si x>0
(a) Determina e sabiendo que [ es derivable,
1
(b) Calcula / f(x) da.
J o

Ejercicio 42.- (2001)

Un hilo de alambre de 1 m. de longitud se corta en dos trozos formando con uno de
ellos una circunferencia v con el otro un cuadrado. Prueba que la suma de las dreas es minima cuando el lado del
cuadrado es el doble que el radio de la circunferencia.

Ejercicio 43.- (2001)

Considera la funcion f: [0, 4] — R definida por

du st D <1
16
() = —— s l<uw <3
_’ILEJ L.I‘+l]‘ 1 ;
4—x si 3< e <4
(a) Eshoza la grafica de f.
(b) Halla el drea del recinto limitado por la grafica de f v el eje de abscisas.

Ejercicio 44.- (2001)

Considera la funcion f: [0,3] = R definida por f(z) = 3¢ — 2. Calcula el punto de
la grafica de [ mas cercano al punto (2,6) v calcula también el mas alejado.
7
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Ejercicio 45.- (2001)

Considera la funcidn [ (—oc, 10) = R definida por

at — 6 sl axr < 2
flz) = { Bl o e

| — 5] si 2< @< 10

(a) Determina el valor de a sabiendo que [ es continua (v gque a > (0},
(b) Esboza la grafica de f.

(c) Estudia la derivabilidad de [,

Ejercicio 46.- (2001)

(a) Dibuja el recinto limitado por la curva y = 3 + cosw, los gjes de coordenadas v la recta o = .
(b) Calcula el darea del recinto descrito en el apartado anterior.

Ejercicio 47.- (2001)
Caleula el drea encerrada entre la curva y = @
Ejercicio 48.- (2001)

" 4w v el eje de abscisas.

Determina o sabiendo gue existe v es finito el limite

. et —e f 4ox
i

0 @ — sen(x)

Caleula dicho Dmite,
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